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題目介紹

我們將n條直線、兩兩相交，在每個交點上標上一
個數字，若線上有三個交點，三個交點應填入數字
1、2、3，且各出現一次，應該怎麼做？如果直線
有更多條，結果又是如何呢？
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研究問題
1. n條線相交，每一條線交點填入數字，n有何限
制?

2. n個圓相交，每一個圓交點填入數字，n有何限
制?



實驗步驟(三條線)
在𝐿1、 𝐿2的交點上填入A

在𝐿1 、𝐿3的交點上填入B

如右圖所示。



判斷在𝐿2、𝐿3 的交點上是否

能填入A或B，如右圖所示。

實驗步驟(三條線)



在 𝐿1 、 𝐿2 的交點上填入A，

在 𝐿1 、 𝐿4 的交點上填入B，

在 𝐿1 、 𝐿3 的交點上填入C，

如右圖所示。

實驗步驟(四條線)



實驗步驟(四條線)
在 𝐿2 、 𝐿4 的交點上填入C，

在 𝐿2 、 𝐿3 的交點上填入B，

如右圖所示。



實驗步驟(四條線)
最後在 𝐿3、𝐿4 的交點上

填入A，如右圖所示。



實驗步驟(五條線)

在 𝐿3、𝐿4 的交點上試著
填入C，發現會和 𝐿1、𝐿4
的交點重複，如右圖所示。



實驗步驟(六條線)

在 𝐿4、 𝐿5 的交點上填入D，
在 𝐿4、 𝐿6 的交點上填入E，
如右圖所示。



實驗步驟(七條線)

在 𝐿4、𝐿6的交點上填入A，
在 𝐿4、𝐿7的交點上填入F，
發現 𝐿4 上最後一點只能填入D，
但會和 𝐿5 上的D重複
，如右圖所示。



實驗步驟(三個圓)
在 𝐶1的交點上分別填入

A、B、 C 、D 

如右圖所示。



實驗步驟(三個圓)
發現 𝐶2、𝐶3 的交點不管

填入什麼都會重複，

如右圖所示。



實驗步驟(四個圓)
在 𝐶1的交點分別填入

A、B、C、D、E、F

如右圖所示。



實驗步驟(四個圓)
在 C2、𝐶4 的交點分別填入A、D，

在 C2、C3 的交點分別填入B、E，

如右圖所示。



實驗步驟(四個圓)
在 C3 C1的交點分別填入A、D

在 C3 C2的交點分別填入B、E

在 C3 C4的交點分別填入C、F

如右圖所示。



實驗步驟(五個圓)
發現 𝐶3 剩餘的點

不管填入甚麼都會重複，

如右圖所示。



實驗步驟(六個圓)
在原地每個交點填入

A、B、C、D、E

F、G、H、I、J

且每一個交點都沒有重複

如右圖所示。



結論

𝐿1 𝐿2 𝐿3

𝐿1 A B

𝐿2 A

𝐿3 B ★

三條線 四條線

𝐿1 𝐿2 𝐿3 𝐿4

𝐿1 A B C

𝐿2 A

𝐿3 B

𝐿4 C

𝐿1 𝐿2 𝐿3 𝐿4

𝐿1 A B C

𝐿2 A C B

𝐿3 B C

𝐿4 C B

1 2

𝐿1 𝐿2 𝐿3 𝐿4

𝐿1 A B C

𝐿2 A C B

𝐿3 B C A

𝐿4 C B A

3



結論

𝐿1 𝐿2 𝐿3 𝐿4 𝐿5

𝐿1 A B C D

𝐿2 A C B A

𝐿3 B C

𝐿4 C B

𝐿5 D A ★

五條線
𝐿1 𝐿2 𝐿3 𝐿4 𝐿5 𝐿6

𝐿1 A B C D E

𝐿2 A C D E B

𝐿3 B C E A D

𝐿4 C D E B A

𝐿5 D E A B C

𝐿6 E B D A C

六條線



結論

𝐶1 𝐶2 𝐶3

𝐶1 (𝑨，𝑩) (𝑪，𝑫)

𝐶2 (𝑨，𝑩)

𝐶3 (𝑪，𝑫) ★

三個圓
𝐶1 𝐶2 𝐶3 𝐶4

𝐶1 (A，B) (C，D) (E，F)

𝐶2 (A，B) (E，F) (C，D)

𝐶3 (C，D) (E，F) (A，B)

𝐶4 (E，F) (C，D) (A，B)

四個圓



結論

𝐶1 𝐶2 C3 𝐶4 𝐶5

𝐶1 (A，B) (C，D) (E，F) (G，H)

𝐶2 (A，B) (E，F) (G，H) (C，D)

𝐶3 (C，D) (E，F) (A，B)

𝐶4 (E，F) (G，H) (A，B)

𝐶5 (G，H) (C，D) ★

五個圓
𝐶1 𝐶2 C3 𝐶4 𝐶5 𝐶6

𝐶1 (A，B) (C，D) (E，F) (G，H) (I，J)

𝐶2 (A，B) (I，J) (G，H) (C，D) (E，F)

𝐶3 (C，D) (I，J) (A，B) (E，F) (G，H)

𝐶4 (E，F) (G，H) (A，B) (I，J) (C，D)

𝐶5 (G，H) (C，D) (E，F) (I，J) (A，B)

𝐶6 (I，J) (E，F) (G，H) (C，D) (A，B)

六個圓



結果
當線是【偶數】條時，能在每一條線上交點處填
入正整數 1、2、3、…、(n-1)且每個正整數剛好
各出現一次。

當圓是【偶數】個時，能在每一個圓上交點處填
入正整數 1、2、3、…、(n-1)且每個正整數剛好
各出現一次。



敬請評審指導


