
倒來倒去-
有趣的倒水問題
之探討與研究



研究動機

有一天，我正在看數學漫畫
，突然看到一個很奇怪的題
目:小明有一個四公升的杯子
和一個七公升的杯子，還有
一個容積一百公升的水缸，
並且裝滿水，如何量出一公
升的水?當時我覺得這個問題
很有趣，卻不知怎麼算出答
案?於是便開始查詢資料，想
要尋求其中的奧妙。



研究問題

1.倒水的情況，是否
可以應用輾轉相除法
求出答案呢?



研究問題

2.倒水容器公升數與
最大公因數之間是否
有關係?



研究問題

3.倒水問題要怎樣算
比較快?



研究內容



一、b-a=1，a、b 有
什麼關係？(a、b 是
自然數且a、b≦10)

1.a、b的和是由(1)是5，
再來(2)是7，(3)是9…，
所以是+2+2+2+2的規律。

2.a、b的差是由(1)從
是1，再來(2)也是1，
(3)是也1…，所以差都
是1。



二、a+a-b=1，a、b 
有什麼關係？(a、b 
是自然數且a、b≦10)

1.a、b的和是由(1)從
是5，再來(2)是8，(3)
是11…，所以+3+3+3+3
的規律。
2.a、b的差是由(1)從
是1，再來(2)是2，(3)
是3…，所以+1+1+1+1
的規律。



三、a+a+a-b-b=1，a、
b有什麼關係？(a、b 
是自然數且a、b≦10)

1.a、b的和是由(1)從
是7，再來(2)是12，(3)
是17…，所以是
+5+5+5+5的規律。
2.a、b的差是由(1)從
是1，再來(2)是2，(3)
是3…，所以是
+1+1+1+1的規律。



結論
1.輾轉相除法與倒
水問題會這麼相似，
就是因為倒水問題
在互相把水倒去另
一邊時，就如同輾
轉相除法大數減去
小數直到小數小於
餘數，小數再去減
掉餘數，一直到剩
下1的過程。



結論

2.輾轉相除法的主
要目的是為了求出
兩數的最大公因數，
所以如果兩個杯子
的公升數之最大公
因數是1，就可以倒
出1公升的水。



結論
3.運用輾轉相除法，
可以知道結論二，
那麼如果要求兩公
升的水，只需要找
出兩個杯子的公升
數之最大公因數是2，
或者兩個杯子的公
升數之最大公因數
小於2，都可以倒出
兩公升。



心得與收穫

1.學習到如何做訂定主
題、如何針對主題做資
料蒐集。



心得與收穫

2.學習到如何訂立進度
時間表。



心得與收穫

3.學習到當組員遇到在
意見不一的時候，如何
與他人溝通。



心得與收穫

4.學習到如何分配時間，
完成當週的計劃。



未來與展望

1.利用10以上的數字進
一步地解決問題。

2.使用電腦軟體增快運
算的速度。
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THANK  FOR  
WATCHING


